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10. Übungsblatt Topologie und Gleichgewichte

Aufgabe 1:

a) X sei ein Hausdorffs
her topologis
her Raum, und (xn)n∈N sei eine konvergente Folge.

Zeigen Sie: Wenn eine Teilfolge dieser Folge gegen den Punkt x ∈ X konvergiert, so au
h

die gesamte Folge.

b) Zeigen Sie dur
h ein Gegenbeispiel, da� dies ohne die Hausdorff-Bedingung ni
ht mehr

gelten mu�!


) Zeigen Sie, da� au
h die Konvergenz der Folge (xn)n∈N notwendig ist!

d) Zeigen Sie, da� ein topologis
her Raum X genau dann Hausdorffs
h ist, wenn jede

konvergente Folge einen eindeutig bestimmten Grenzwert hat!

Aufgabe 2:

J sei eine Teilmenge von {1, 2, . . . , ℓ},

P =

{
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{
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}
.

F

�

ur wel
he ε ≥ 0 ist Pε hom

�

oomorph zu P ?

Aufgabe 3:

a) Zeigen Sie oder widerlegen Sie dur
h ein Gegenbeispiel: Jede stetige Abbildung f: T → T

eines Torus T hat einen Fixpunkt.

b) Zeigen Sie: Jede ni
ht injektive stetige Abbildung f:Sn → S
n
hat einen Fixpunkt.


) f ∈ C[X] sei ein Polynom mit komplexen KoeÆzienten. Wie mu� f aussehen, wenn die

dur
h f de�nierte Abbildung C → C keinen Fixpunkt hat?

Besprechung am Dienstag, dem 10. Mai 2022, um 15.30 Uhr


