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12. Ubungsblatt Funktionentheorie I

Aufgabe 1: (8 Punkte) oo

1 . .
Zeigen Sie, dafl das Produkt H (1 — —2> eigentlich konvergiert, und berechnen Sie
seinen Wert! n=2 n

Aufgabe 2: (10 Punkte)

a) Berechnen Sie I'(n/2) fiir alle n € Z mit |n| < 10, also fiir alle ganz- und halbzahligen
Werte zwischen —5 und 5!

b) Leiten Sie aus der Produktdarstellung von I'(z)I'(1 — z) eine Formel fiir I'(z)'(—z) ab!

c) Zeigen Sie, dafl I'(z) nie Null wird!

d) Zeigen Sie, da8 die I'-Funktion fiir alle z € R entweder einen Pol hat oder einen reellen
Wert annimmt!

e) Bestimmen Sie das Vorzeichen von I'(z) im Intervall (n,n + 1) fiir jedes n € Z.

Aufgabe 3: (7 Punkte)
a) Zeigen Sie, dafl die Funktion f(z) = 22711 <
fen 1 <$Rez < 2 beschrankt ist!
b) Beweisen Sie, dafl f der Funktionalgleichung f(z + 1) = zf(z) geniigt!
¢) Folgern Sie, daf I (g) r (ZJZF 1> - 2\2/7_{1 M(z) ist!
d) Leiten Sie daraus eine explizite Formel fiir F(n + %) mit n € Ny ab!
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) r <Z—; > meromorph auf C und im Strei-
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