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üb

er
ei

ne
m

K
ör

pe
ri

st
ei

n
B

ei
sp

ie
l

ei
ne

sn
ic

ht
ko

m
m

ut
at

ive
n

R
in

gs
.E

r
is

tn
ic

ht
nu

llt
ei

le
rf

re
i,

en
tḧ
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eü

be
re

in
em

K
ör

pe
r

" bi
ld

en
ei

ne
nR

in
g,

de
n

P
ol

y-
no

m
rin

g

" [

# ].
A

llg
em

ei
ne

rg
ilt

so
ga

r:

Le
m

m
a:

Is
t

	 ei
n

In
te

gr
itä
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ḧa

ng
ig

se
in

;e
s

gi
bt

al
so

ra
tio

na
le

Z
ah

le
n

A �B �
C ,

so
da

ß

A @ 2
+

B @ +

C =
0

ve
rs

ch
w

in
de

t.N
ac

h
de

rL
ös

un
gs

fo
rm

el
f ü
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nn

en
w

ir
ab

er
ga

nz
eZ

ah
le

n

5 ��

un
d

E fin
de

n,
so

da
ß

B 2 0

4

A C =

5 2E � 2
un

d

F B 2

0 4

A C =

5 �D E

is
tm

it
ei

ne
rq

ua
dr

at
fr

ei
en

Z
ah

l

E ,
d.

h.
ei

ne
rZ

ah
l

E ,
di

e
du

rc
h

ke
in

e
Q

ua
dr

at
za

hl
un

gl
ei

ch
ei

ns
te

ilb
ar

is
t.

S
om

it
lä
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kö
nn

en
,d

aß

� +

�D
E ge

na
ud

an
ng

an
zh

ei
ß

en
so

ll,
w

en
n

� un
d

� ga
nz

e
Z

ah
le

ns
in

d.

E
in

er
de

r
G

rü
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Fü
re

in
en

E
U

K
LI

D
is

ch
en

R
in

g
br

au
ch

en
w

ir
zu

n̈a
ch

st
ei

ne
A

bb
ild

un
g

`

na
ch

� 0
.F

ür

� ko
nn

te
nw

ir
ei

nf
ac

h
de

n
B

et
ra

gn
eh

m
en

;fü
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lü

ck
ve

r-
su

ch
en

m
it

de
m

B
et

ra
gd

er
N

or
m

.

Fa
lls

di
e

H
au

pt
or

dn
un

g

W T v
on

� [

D E ]
zu

sa
m

m
en

m
it

di
es

er
A

bb
il-

du
ng

ei
n

E
U

K
LI

D
is

ch
er

R
in

g
is

t,
m

uß
es

zu
je

zw
ei

E
le

m
en

te
n

����
�W T

K
ap

.4
:Q

ua
dr

at
is

ch
e

Z
ah

lk
ör

pe
r

HH

m
it

� =
0

ei
n

E
le

m
en

t

��
W T g

eb
en

,s
o

da
ß

� N
(

� 0
�� )� J
� N

(

� )� is
t.

D
iv

is
io

n
du

rc
h

� ma
ch

td
ar

au
sd

ie
U

ng
le

ic
hu

ng

()(i(Nj � �0
�k()(i(J
� N

(1
)� =

1
.

D
a

si
ch

je
de

sE
le

m
en

tv
on

� [

D E ]
al

s
so

ei
n

Q
uo

tie
nt

�� �

da
rs

te
lle

n
lä
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