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fü
r

de
n

Fa
ll

vo
n

te
ile

rf
re

m
de

nG
rö
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fü

ru
ns

he
ut

ei
st

di
e

U
n-

te
rs

ch
ei

du
ng

oh
ne

hi
nb

ed
eu

tu
ng

sl
os

.W
ir

k ö
nn

en
di

e
B

ed
in

gu
ng

,d
aß

de
rg

gT
un

gl
ei

ch
ei

ns
se

in
so

ll,
al

so
ei

nf
ac

h
ig

no
rie

re
n.

D
as

de
m

E
U

K
LI

D
is

ch
en

A
lg

or
ith

m
us

zu
gr

un
de

lie
ge

nd
e

P
rin

zi
p

de
r

W
e

ch
se

lw
eg

n
a

h
m

eo
de

rw
ec

hs
el

se
iti

ge
nS

ub
tr

ak
tio

n
w

ar
in

de
r

gr
ie

-
ch

is
ch

en
M

at
he

m
at

ik
sp̈

at
es

te
ns

ge
ge

n
E

nd
e

de
s

fü
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É

Z
IR

IA
C

(1
58

1-
16

38
)v

er
br

ac
ht

ed
en

gr
öß
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é

u
n

m
u

lti
p

le
d

e
l’a

u
tr

e.
D

ie
M

et
ho

de
is

te
in

e
ei

nf
ac

he
E

rw
ei

te
ru

ng
de

sE
U

-
K

LI
D

is
ch

en
A

lg
or

ith
m

us
,u

nd
ge

na
uw

ie
le

tz
te

re
rn

ac
hE

U
K

LI
D

be
na

nn
t

is
t,

da
ih

n
di

es
er

ru
nd

15
0

Ja
hr

en
ac

hs
ei

ne
rE

nt
de

ck
un

gin
se

in
em

Le
hr

-
bu

ch
da

rs
te

llt
e,

he
iß

ta
uc

h
B

A
C

H
E

Ts
S

at
zh

eu
te

Id
e

n
tit

ä
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ḧat
zu

ng
w

är
e,

so
w

är
e

es
ho

ffn
un

gs
lo

s,
an

ei
ne

A
nw

en
du

ng
de

sE
U

K
LI

D
is

ch
en

A
lg

or
ith

m
us

au
f

60
0-

st
el

lig
eZ

ah
le

na
uc

hn
ur

zu
de

nk
en

.

K
ap

.1
:G

an
ze

Z
ah

le
n

un
d

ih
re

P
rim

ze
rle

gu
ng

:;
Ta

ts̈
ac

hl
ic

hi
st

10
60

0
ab

er
na
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ẗ u

rli
ch

er
Z

ah
le

n
te

ilt
,t

ei
lt

si
e

m
in

de
st

en
se

in
en

de
rF

ak
to

re
n.

B
ew

e
is

:A
ng

en
om

m
en

,di
e

P
rim

za
hl

O sei
ke

in
Te

ile
rv

on

� ,tei
le

ab
er

�� .
D

a
de

rg
gT

vo
n

� un
d

O Te
ile

rv
on

O un
d

un
gl

ei
ch

O ist,
m

uß
er

no
tg

e-
dr

un
ge

ng
le

ic
h

ei
ns

se
in

;e
sg

ib
ta

ls
o

ei
ne

D
ar

st
el

lu
ng

1
=

�� +
+ O

m
it

� �+
23 .

D
an

n
is

t

� =

��� +
+ O� du

rc
h

O tei
lb

ar
,

de
nn

so
w

oh
l

�� al
so

au
ch

O�

si
nd

V
ie

lfa
ch

ev
on

O .
D

ar
au

sf
ol

gt
in

du
kt

iv

S
at

z:
Je

de
na

ẗu
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gä
be

es
an

de
rn

fal
ls

w
ie

de
re

in
m

in
im

al
es

G
eg

en
be

is
pi

el

P ,d
as

so
m

it
m

in
de

st
en

sz
w

ei
ve

rs
ch

ie
de

ne
D

ar
st

el
lu

ng
en

P =

TVU � =
1

OW X � =

Y U Z =
1

�[�\ Z



:#

Z
ah

le
nt

he
or

ie
S

S
20

07

hä
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ra

lle

$ �%
2c

gi
lt:

f ($S
% )=

f ($ )

h f (

% ).Is
t

f zu
s̈a

tz
lic

h
bi

je
kt

iv
,

re
de

nw
ir

vo
n

ei
ne

m
Is

om
or

ph
is

m
us

.D
ie

G
ru

pp
en

c un
d

g he
iß

en
is

om
or

ph
,i

n
Z

ei
ch

en

c i =

g ,w
en

n
es

ei
ne

nI
so

m
or

ph
is

m
us

f :c d
g gi

bt
.

c)
E

in
R

in
g

is
t

ei
ne

M
en

ge

j zu
sa

m
m

en
m

it
zw

ei
V

er
kn̈

up
fu

ng
en

+�- :

j S
j d
j ,s

o
da

ß
gi

lt
1.

)
B

ez̈
ug

lic
h

+
is

t

j ei
ne

ab
el

sc
he

G
ru

pp
e.

2.
)

(

$ -% )

-& =

$ - (

% -& )
ür

al
le

$ �% �
&2
j .

3.
)

E
s

gi
bt

ei
n

E
le

m
en

t1

2j ,s
o

da
ß

1

-$ =

$ - 1
f ü
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r

38 9

be
z̈u

gl
ic

h

` :W
en

nz
w

ei
ga

nz
eZ

ah
le

ng
le

ic
h

si
nd

,s
in

d
sc

hl
ie

ß
lic

ha
uc

h
ih

re
D

iv
is

io
ns

re
st

em
od

ul
o

9 gle
ic

h.
D

as
N

eu
tr

al
el

em
en

tis
t

f (0)
=

0,
un

d
da

sa
dd

iti
ve

In
ve

rs
ei

st

f (!
$ )=

9 !
f ($ ).

A
uc

h
di

e
E

ig
en

sc
ha

fte
n

vo
n

b fo
lg

en
so

fo
rt

au
sd

en
en

ts
pr

ec
he

nd
enE

ig
en

sc
ha

fte
nd

er
M

ul
ti-

pl
ik

at
io

n
ga

nz
er

Z
ah

le
n;

da
sN

eu
tr

al
el

em
en

tis
t

f (1)
=

1.

M
an

be
ac

ht
e,

da
ß

38 9

im
al

lg
em

ei
ne

nk
ei

n
K

ör
pe

ri
st

:
In

38 4
be

i-
sp

ie
ls

w
ei

se
is

t2

b 2
=

0,
un

d
in

ei
ne

m
K

ör
pe

rk
an

n
ei

n
P

ro
du

kt
nu

r
ve

rs
ch

w
in

de
n,w

en
n

m
in

de
st

en
se

in
er

de
rb

ei
de

nF
ak

to
re

nv
er

sc
hw

in
-

de
t.

Im
fo

lg
en

de
nw

er
de

n
w

ir
di

e
R

ec
he

no
pe

ra
tio

ne
nin

38 9

ei
nf

ac
h

m
it

+
un

d

- be
ze

ic
hn

en
,w

ob
ei

je
de

sm
al

au
sd

em
Z

us
am

m
en

ha
ngk

la
r

se
in

so
llt

e,
ob

w
ir

vo
n

de
rA

dd
iti

on
un

d
M

ul
tip

lik
at

io
n

in

38 9

od
er

de
ri

n

3

re
de

n.

§
6:

D
er

ch
in

es
is

ch
eR

es
te

sa
tz

D
er

Le
ge

nd
en

ac
h

zä
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üs

se
na

ls
er

st
es

de
n

er
w

ei
te

rt
en

E
U

K
LI

D
is

ch
en

A
lg

or
ith

m
us

au
f

di
e

be
id

en
M

od
ul

n
17

un
d

19
an

w
en

de
n:

19
:1

7
=

1
R

es
t2

=

K 2
=

19

! 17
17

:
2

=
8

R
es

t1
=

K 1
=

17

! 8-

2
=

9

- 17

! 8-

19

A
ls

o
is

t
9

- 17
=

15
3

] 0
m

od
17

un
d

] 1
m

od
19

;
au

ß
er

de
m

is
t

! 8- 1
9

=
! 152

du
rc

h
19

te
ilb

ar
un

d

] 1
m

od
17

.D
ie

Z
ah

l

$ =

! 152

- 1+
15

3

- 5=
61

3

lö
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iẗa

t.
D

or
tl

eg
te

er
zw

ei
Ja

hr
es

p̈a
te

r
di

e
M

ag
is

te
rp

r̈uf
un

g
in

P
hi

lo
so

ph
ie

ab
un

d
be

ga
nn

m
it

de
m

S
tu

di
um

de
rT

he
ol

og
ie

;d
an

eb
en

ha
tte

er
si

ch
se

it
B

eg
in

n
se

in
es

S
tu

di
um

un
te

rA
nl

ei
tu

ng
vo

n
JO

H
A

N
N

B
E

R
N

O
U

LL
Im

it
M

at
he

m
at

ik
be

sc
ḧa
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ḧ o
rig

e
pr

im
e

R
es

tk
la

ss
en

gr
up

pe(

38 O )

v =

{ |~
^ 0

_ en
ts

pr
e-

ch
en

d
al

s

{v | .
D

ab
ei

st
eh

td
as

”

{ “
fü
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