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Themenvorschliige fiir die kleinen Ubungen am 29. Sept.—1. Okt. 2014
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Wir definieren fiir eine komplexe Zahl z # 0 die Quadratwurzel 1/z von z als jene komplexe
Zahl w € C mit w? = z und entweder SRe w > 0 oder Sew = 0 und Jmw > 0. Zeigen Sie,
daf stets genau ein w mit dieser Eigenschaft existiert!
Was ist v—i?
Ist stets /zw =z - y/W?
Finden Sie eine bijektive Abbildung von der Menge U aller ungerader natiirlicher Zahlen
in die Menge G aller gerader natiirlicher Zahlen!
Zeigen Sie, daf es zu jeder natiirlichem Zahl n eine eindeutig bestimmte natiirliche Zahl k
gibt mit (k—1)%2 <n < k?!
Zu jeder natirlichen Zahl n gibt es eindeutig bestimmte natiirliche Zahlen k, { mit { < 2k,
so daB n = (k — 1) + { ist.
Zeigen Sie, daB8 N gleichmachtig ist zu

M = {(k,(’,) | k,L € N und €<2k}!

Berechnen Sie in einem Gleitkommasystem mit drei Dezimalstellen in der Mantisse und
Exponenten zwischen —3 und 3 die beiden Zahlen

x = (0,765 +0,431) — (0,654 +0,32) und y = (0,765 —0,654) + (0,431 —0,32)!
Runden Sie dabei, falls sich eine Zahl nicht exakt darstellen 1a8t, jeweils zur nachsten
darstellbaren Zahl!

Beweisen Sie die folgende Vierecksungleichung: Fiir vier reelle Zahlen x,y,z,w € R ist
stets: ||[x —y| —[z—w|| < [x —z[ + [y —w|
Entscheiden Sie, ob die Folgen mit

1
an=4+41/=,  ba=5+(-1)"n? und cn=-——"
n n

konvergieren, und bestimmen Sie gegebenenfalls den Grenzwert!

Wir bezeichnen auch eine Folge (¢ )nen von komplexen Zahlen ¢, genau dann als Null-
folge, wenn es zu jedem (reellen) ¢ > 0 ein ny € N gibt, so dafl |c,,| < ¢ fiir alle n > nyo.
Welche der hier angegebenen Vorschriften definieren Nullfolgen?
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