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11. Übungsblatt Zahlentheorie

Aufgabe 1: (5 Punkte)

a) Dividieren Sie in Z[i] = Z⊕ Zi die Zahl 3+ 4i mit Rest dur
h 1+ 2i !

b) Was ist der ggT von 3+ 4i und 1+ 2i ?


) Bere
hnen Sie in den ggT von 17+ 4i und 5− 10i !

Aufgabe 2: (8 Punkte)

S
hreiben Sie die folgenden Elemente von Z[i] als Produkte von Potenzen vers
hiedener

irreduzibler Elemente (und n

�

otigenfalls einer Einheit von Z[i]):

a) 30 b) 35 
) 25+ 50i d) 1024 + 1024i

Aufgabe 3: (3 Punkte)

Finden Sie alle Darstellungen der Zahl 30 als Summe zweier Quadrate!

Aufgabe 4: (4 Punkte)

p sei eine Primzahl. Zeigen Sie: Genau dann gibt es ein re
htwinkliges Dreie
k mit Hy-

pothenuse p und Katheten a, b ∈ N, wenn p ≡ 1 mod 5 ist!

Abgabe bis zum Donnerstag, dem 24. Mai 2018, um 10.10 Uhr


