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10. Übungsblatt Reell-algebraische Geometrie

Aufgabe 1: (5 Punkte)Na
h einem Satz aus der Elementargeometrie s
hneiden si
h die drei Seitenhalbierendeneines Dreie
ks in einem Punkt. (Eine Seitenhalbierende ist eine Gerade dur
h eine derE
ken und den Mittelpunkt der gegen�uberliegenden Seite.) Zeigen Sie: Dieser Satz ist�aquivalent dazu, da� eine gewisse semialgebrais
he Menge ni
ht leer ist.
Aufgabe 2: (5 Punkte)Im Rahmen von Tarskis Axiomensystem sei eine neue Relation Rabc de�niert als Ab-k�urzung f�ur die Formel

a 6= b ∧ b 6= c ∧ ∃d : (

ab ≡ bd ∧ Bdba ∧ ac ≡ cd
) .Zeigen Sie: Mit unserer ans
hauli
hen Interpretation von Bxyz und u ≡ v bedeutet dies,da� die Geraden ab und bc aufeinander senkre
ht stehen.

Aufgabe 3: (5 Punkte)Formulieren Sie den Satz des Thales im Rahmen von Tarskis Axiomensystem! Verwen-den Sie dabei f�ur die Re
htwinkligkeit die Relation R aus Aufgabe 2.
Aufgabe 4: (5 Punkte)De�nieren Sie im Rahmen von Tarskis Axiomensystem eine Relation Wabca′b′c′, diegenau dann gilt, wenn a 6= b, b 6= c, a′ 6= b′ und b′ 6= c′ ist und au�erdem der Winkelzwis
hen den Geraden ab und bc glei
h dem zwis
hen den Geraden a′b′ und b′c′ ist!
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