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2. Ubungsblatt Reell-algebraische Geometrie

Aufgabe 1: (3 Punkte)

(fo,...,fs) sei eine STURMsche Folge fiir das Polynom f € R[x], und ao, ..., as seien reelle
Zahlen. Wann ist auch (aofyp,...,asfs) eine STuRMsche Folge fiir f ?

Aufgabe 2: (10 Punkte)

Wir betrachten das Polynom f = x* +x3 — 7x? — x + 8. Zeigen Sie:

Fir x < —3ist '(x) < 0; fiir x > 2 ist '(x) > 0.

Alle reellen Nullstellen von f liegen im Intervall (—3, 2).

Wie viele reelle Nullstellen gibt es?

Bestimmen Sie alle ganzen Zahlen n, fiir die das Intervall (n, n 4 1) eine Nullstelle von f
enthalt!

Bestimmen Sie fiir jede reelle Nullstelle x von f ein Intervall, das diese und keine andere
Nullstelle von f enthéalt!

Aufgabe 3: (7 Punkte)

Bestimmen Sie alle Werte p € R, fiir die das Polynom g = x* 4+ x + p keine, eine, zwei,
drei bzw. vier reelle Nullstellen hat!

Was wissen Sie iiber die Vorzeichen der Nullstellen?
Kann g mehrfache Nullstellen haben?

Abgabe bis zum Freitag, dem 2. Mdarz 2012, um 12.00 Uhr



