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8. Übungsblatt Elliptische Kurven

Aufgabe 1: (8 Punkte)a) Bestimmen Sie alle Punkte der elliptishen Kurve Y2Z = X3 + 3XZ2 + 2Z3 �uber demK�orper mit f�unf Elementen und stellen Sie die Gruppentafel auf!b) Welhe Ordnungen haben die einzelnen Punkte von E ?) Wie viele Wendepunkte hat E?
Aufgabe 2: (8 Punkte)a) Berehnen Sie f�ur den Punkt P = (1, 0) der elliptishen Kurve Y2Z = X3 + XZ2 + Z3�uber F19 den Punkt 21P !b) Zeigen Sie, da� die Punkte von E eine zyklishe Gruppe bilden!
Aufgabe 3: (4 Punkte)Wie viele Additionen und wie viele Multiplikationen im Grundk�orper k werden ben�otigt,wenn wir nah dem Algorithmus von Montgomery die x-Koordinate des N-fahen einesPunktes einer elliptishen Kurve berehnen? Gehen Sie aus von der Annahme, da� keinerder betrahteten Zwishenpunkte gleih O ist.
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