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2. Übungsblatt Elliptische Kurven

Aufgabe 1: (3 Punkte)S
hreiben Sie das Polynom
f = X2Y3 + 3XY3 + 2X3Y + 5X2Y2 + XY + Y + 1aus Q[X, Y] um als na
h X- bzw. Y-Potenzen sortiertes Polynom aus Q[Y][X] bzw. Q[X][Y] !

Aufgabe 2: (8 Punkte)a) Bere
hnen Sie die Resultante des Polynoms X2 + pX + q ∈ R[X] mit seiner Ableitung!b) Zeigen Sie, wie si
h das Polynom bei vers
hwindender Resultante als Quadrat s
hreibenl�a�t!
Aufgabe 3: (4 Punkte)Bestimmen Sie die Resultante der Polynome X2 + XY + Y3 und Y + 2X bez�ugli
h X !
Aufgabe 4: (5 Punkte)

f = anXn + an−1Xn−1Y + · · · + a1XYn−1 + a0Ynund
g = bmXm + bm−1X

m−1Y + · · · + b1XYm−1 + b0Ymseien zwei homogene Polynome, wobei weder an no
h bm von Null vers
hieden sein mu�.Wir de�nieren die Resultante von f und g als Determinante der (n + m) × (n + m)Sylvester-Matrix zu den KoeÆzienten ai und bj. Zeigen Sie, da� f und g genau danneinen gemeinsamen Faktor positiven Grades haben, wenn diese Resultante vers
hwindet!Was passiert, wenn an = bm = 0 ist?
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